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Beadasi hataridé: 1. ZH kezdete

1.

. Tekintstik a {—1,0,1} alappontrendszert és az {1,z

Interpoldlja az f(z) = Jx fiiggvényt a [—1,1] intervallumon a {—1,1}, a {-1,0,1}, a

{—1, —%, %, 1}, és a {—1, —%,O, %, 1} alappontokon. Adjon hibabecslést!

2 21} fiiggvényrendszert. Igazolja, hogy
altalaban nem létezik egy adott fliggvénynek a megadott fiiggvényrendszer szerinti interpolacids

polinomja.

Adjon meg olyan P polinomot, amely eleget tesz a P(0) = P'(0) = 1, P(—1) = P(1) = 2,
P2026)(0) = 2026! feltételeknek.

Bizonyitsa be, hogy n > 2 esetén az z¢y < xy < --- < x, alappontokhoz tartozo ¢y, ¢1, ..., {,
Lagrange alappolinomokra:

a) Vo € (xg,x1) 0 Lo(z) + l1(x) > 1
b) Vx € (x1,22) : 0 < ly(z) + l1(z) <1

0, x € {xg, 1, ..., Tn}
c) sgn(lo(z) - £y(x)) = ¢ (=1)", r<zoVIT>m,
(=)™ x € [xo, zn] \ {z0, T1, -+, Tn}

Legyen f egy n-edfokd polinom. Igazolja, hogy ekkor Vk > n esetén a k-adrendd osztott
differenciara flxg, x1, ..., ;] =0.

. Igazolja az interpoldcié hibaformuldja segitségével, hogy az f(z) = 2™ fluggvény
xo, T1, ..., x, (killénbozé) alappontokhoz tartozé mn-edrendd osztott differencigjara:
f[.’ll'o, L1y ooy {En] = Z L.

k=0
Tegyiik fel, hogy P, az f : R — R fiiggvény z¢, x1, ..., x, (kilonboz6) alappontokhoz tartozd
interpolacids polinomja, x # 0 (k =0, ..., n), és f(0) = P,(0) = 0. Igazolja, hogy ekkor
flxo, x1, ..., xn, 0] =0.

Tegyiik fel, hogy az {(zo, v0), (z1,y1), (z2,v2), (z3,y3)} pontokra felirt természetes kébds spline
egyben interpolaciés polinom is. Mit mondhatunk ekkor ezen pontokrél?



