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Beadasi hataridé: 2. ZH kezdete

0 A
AT 0
sajatértékei és A szingularis értékei kozott?

1. Legyen A € R™™ és legyen B := € RM+m)x(ntm) - N\ilyen Osszefiiggés van B

2. Bizonyitsa be, hogy ha az A € R™ matrixra rang(A) = 1, akkor

a) Az A matrix 2-es és Frobenius norméjara: ||Al]2 = ||Al|r

AT
b) Az A maétrix édltaldnositott inverze: A™ = AR
2
3. Legyen A € R™" szingularis, b € R", és tegyiik fel, hogy az Ar = b egyenletrendszernek
létezik megoldasa. Adjon képletet az egyenletrendszer Osszes megoldasdnak meghatarozasara,
és igazolja az allitasat.

4. Bizonyitsa be szingularis felbontas segitségével, hogy az alabbi G Gauss-sziir6 maéatrix
szepardbilis, azaz felithaté G = x - yT (z,y € R3) alakban, viszont az L Laplace-sz{ir6 matrix

nem
L2 11 1
G=1:12 42, L=|1 81
121 11 1

5. Mutassa meg, hogy a legkisebb négyzetes értelemben legjobban kozelité egyenes illesztésének
probléméja eltolds-, de nem elforgatasinvarians. (Azaz ha az eredeti pontokat eltoljuk a ko-
ordinatarendszerben, akkor az eltolt pontokra illesztett egyenes megkaphato az eredeti pon-
tokra illesztett egyenes eltolasaval. Ugyanez viszont altalaban nem mondhaté el, ha az eredeti
pontokat adott kézéppont koriil elforgatjuk.)

6. Tekintsiik a 4r — 2y — z = 1 egyenletii sikot, és

a) Tikrozze az (5,1,4) pontot a sikra, és hatarozza meg a pont tiikkorképét.

b) Tiikrozze a {(3 —t,4t — 1,t) € R3: t € R} egyenletii egyenest a sikra, és hatdrozza meg
az egyenes tiikorképének az egyenletét.

1
7. Milyen kvadratira formuldt kapunk az [ f(z)dz integrdl kozelitésére az f fiiggvény n-edfok,

0
0 koriili Taylor-polinomja segitségével? Adjon hibabecslést! Hanyadik fokig pontos a kapott
formula?

8. Jelolje F,, az érinto, T}, a trapéz, S, pedig a Simpson-szabalyt. Igazolja, hogy

ATy — Ty 2B+ Ty,

Sm
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